Exercice 1

|,

Soit o un nombre réel tel que sin(a) =
1. Quelle est la valeur de cos(a) si a € {0 ; g] ?

2. Quelle est la valeur de cos(a) si @ € {g ;|7

Exercice 2

=W

Soit & un nombre réel tel que cos(a) =
1. Quelle est la valeur de sin(a) si « € [—7 ; 0] ?

2. Quelle est la valeur de sin(«) sia € [0; 7] ?

Exercice 3

. 7 \ 7r
Soit a un nombre réel appartenant a [5 ; ﬂ].

2+3
T

1. Calculez la valeur exacte de cos ().

La valeur exacte de sin () est

2. Donnez sans justification les valeurs exactes de cos (7 — «) et sin (7 + ).

Exercice 4

. P N
Soit o un nombre réel appartenant a [5 ; W}.

3+v5
e

1. Calculez la valeur exacte de cos ().

La valeur exacte de sin («) est

2. Donnez sans justification les valeurs exactes de cos (m — a) et sin (7 + «).
Exercice 5

Soit a un nombre réel appartenant a 'intervalle {0 ; g] tel que sin(a) = 7

1. Déterminer cos(a) en détaillant tous les calculs.

2. Sans nouveau calcul donner cos(m + «) en illustrant votre réponse sur le cercle
trigonométrique.

Exercice 6

VaVVE—2

Soit o un nombre réel appartenant a l'intervalle [0 ; 7] tel que cos(a) = 3

1. Déterminer sin(a) en détaillant tous les calculs.

2. Sans nouveau calcul donner cos(m + «) en illustrant votre réponse sur le cercle
trigonométrique.

V53 - V6

Solution 1
On sait que cos?(a) + sin?(a) = 1 donc :
2
5 5
cos?(a) + ({) =1<+=cos’(a)=1— 9

= cos?(a) =

O A~

W

2
1.Sia e [0 ; g}, alors cos(a) > 0, donc cos(a) = ¢/ = 3

©
W

2
2.S5iae [g ; w], alors cos(a) < 0, donc cos(a) = [ =-3

Solution 2

On sait que cos?(a) + sin?(a) = 1 donc :

Ne)

(i)Q +sin?(a) = 1 <= sin*(a) =1 — —

= sin?(a) = —

2.Si @ €[0; 7], alors sin(a) > 0, donc sin(a) =
Solution 3

1. On a la relation :

cos?(a) + sin?(a) = 1

En remplacant sin(«) par la valeur donnée il vient :

cos?(a) + (24—'_\/§> =1

Donc :

2
cos?(a) =1 — <2I\/§>

_,_2+V3

16
16— (2+/3)
B 16
_16—-2-4/3
B 16

14 —+/3
16



14 —+/3 V14 —+/3 14 —+/3
cos?(a) = 7\[ < cos(a) = —7\[ ou cos(a) = f
16 4 4
14 —
Comme a € {g ; 7Ti| ; cos(ar) < 0, par conséquent cos(a) = ) V3 )
14 —+/3
2. e cos(m—a)=—cos(a) = %
2
e sin(m + ) = —sin(a) = 7%\/?7, :
Solution 4
1. On a la relation :
cos?(a) + sin?(a) = 1
En remplacant sin(«) par la valeur donnée il vient :
2
V3 )
cos?(a) + <;_\[> =1
Donc :
2
3 )
cos?(a) =1 — (W)
)
_ 345
B 5
25— (3+/5)
B 25
25-3-+5
B 25
22—4/5
25
22 — 22 — 22 —
cos?(a) = 2-V5 <= cos(a) = _V2-V5 ou cos(a) = J
25 ) 5
22 —+/5
Comme « € {g ; 77} ; cos(a) < 0, par conséquent cos(a) = % )

2. e cos(m—a)=—cos(a) = 22%\/3
o sin(m 4 ) = —sin(a) = —3%\/5 .

Solution 5

1. On sait que cos?(a) + sin?(«) = 1 par conséquent :

2
5V 3 — 6 5(3 — v6
cos?(a) + u :1<:>0052(a)+(7\[) =1
7 49
15 — 5v/6
2
<~ =1—-—
cos”(a) T
= cos?(a) = 49— 15+ 5v6 5v6
B 49
s cos?(a) = SAH VO
49
34+ 5V6 34+ 56
Donc cos(a) = -~ ou cos(ar) = —
34 4+ 56
Comme a € {0 ; g}, cos(a) = 0, par conséquent cos(a) = #
34 4+ 5v6
2. cos(m + a) = — cos(a) donc cos(m + a) = —#.
o
1
Solution 6
1. On sait que cos?(a) + sin?(a) = 1 par conséquent :
2
26 — 2 2(v/6 — 2
(q) +sin?(a) = 1 <= % +sin?(a) =1
2v/6 — 4
= sin?(a) =1 — \[T
-2 4
> sin?(a) = %
o 13 - 26
< sin“(a) = —5
13 — 26 13 —2v6
Donc sin(a) = —J ou sin(a) = J

3 3



13 —2v6
Comme « € [0 ; 7], sin(a) > 0, par conséquent sin(a) = %
V2V V6 -2

2. cos(m + a) = — cos(a) donc cos(m + a) = — 3




